12          .         RECHERCHES  SUR   LES  POLYÈDRES,
obtenir qu'en prolongeant chacune des faces du polyèdre de première espèce jusqu'à la rencontre de plans qui comprennent des faces non voisines de celle que l'on considère;
4° Que ces dernières doivent être en nombre égal à celui des faces voisines de celle que l'on considère, et avoir toutes sur celle-ci et entre elles une égale inclinaison.
Dans le tétraèdre, chacune des quatre faces est voisine des trois autres, d'où il suit qu'on ne peut obtenir de nouvelles faces en prolongeant celles qui existent; il n'y a donc qu'un seul tétraèdre, celui de première espèce.
Dans l'hexaèdre, les faces qui ne sont pas voisines sont parallèles et, par conséquent, ne peuvent se rencontrer : il n'y a donc aussi qu'un hexaèdre, celui de première espèce.
L'octaèdre ordinaire peut être considéré comme formé par deux faces opposées et comprises dans des plans parallèles, dont chacune est avoisinée par trois autres faces également inclinées sur elle et sur son opposée. Si donc on peut espérer de former un nouvel octaèdre régulier, ce ne peut être qu'en prolongeant jusqu'à la rencontre de chacune des laces les plans qui contiennent les trois faces voisines de celle qui lui est opposée : or cette construction, au lieu de donner un octaèdre régulier d'espèce supérieure, donne un solide double formé par deux tétraèdres qui se traversent mutuellement. C'estainsi qu'en prolongeant les cotés de l'hexagone, ordinaire on obtient deux triangles équilaté-raux en croix l'un sur l'autre, au lieu d'un hexagone de seconde espèce. Si, dans le dodécaèdre ordinaire, on prolonge les côtés des douze pentagones, on aura, ainsi que M. Poinsot l'a observé, un dodécaèdre régulier de deuxième espèce.
Pour obtenir d'autres dodécaèdres, il faut trouver le moyen de prolonger, jusqu'à la rencontre de chaque face du dodécaèdre ordinaire, cinq faces non voisines et également inclinées sur elle. Or, le dodécaèdre ordinaire peut être considéré comme formé de deux faces opposées situées dans des plans parallèles, et dont chacune est avoisinée par cinq autres faces également inclinées sur elle et sur son opposée. Si donc on